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Lemme.
Soit a,b € R,a < b.
Soit f € L'([a,b]).
Soit A € R.
Alors :

b b
lim /f(t)e“‘tdtz lim /f(t)cos()\t)dt

|A|— o0 [A|—o0

b
= |>\1|i31°°/a f () sin(At)dt

=0

Démonstration. 1l suffit de démontrer que la premiere limite est nulle.
Soit (A )nen une suite de réels non nuls telle que |A,| — oo.
On définit (I,,),>1 des formes linéaires sur L'([a, b]) par :
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Donc ||, < 1.

Pour I := [u,v] C [a,b], on a :
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Donc : 5
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Or les 1; forment une partie totale de L!([a,b]) et sup||l,|| < 1 < oo, donc
n>1

d’aprés le lemme suivant, 1,,(g) — oo Vg € L([a, b]). O

Lemme.
Soit (Ty)nen € L(E, F) et B une partie totale de E, ot E et F' sont des espaces
de Banach.
1l y a équivalence entre :

(i) Vb € B, T, (b) — T(b) et sup ||T,|| < oo
n>1
(i) Va € B, T, (x) — T(x)

Démonstration.
(#4) = (i) : Yo € E,||Tn ()] est borné donc par Banach-Steinhaus, sup | T, | < oo.
n>1
(7) = (i1) : Yo € vect B, T,(x) = T(x).
Soit x € E,e > 0, alors il existe y € vect B tel que ||z — y|| < e.
Alors, en posant C :=sup ||T,]|, on a :
n>1

|7 (z) = T(@)|| < 1 Tn(z) = Ta(@)ll + 1 Tn(y) = TWI + 1T (y) = T()]|
< 20|z = yll + 1T (y) = T(y)|l
<2Ce + ||Tu(y) — T(y)|l

D’ou :

limsup || T, (z) = T(z)|| =0
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